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Ubungsblatt 2: DistanzmaBe

Distanzmayfie

DistanzmaBe kdnnen wir nach ihren Eigenschaften in folgende Kategorien einteilen:

d:SxS—TRT reflexiv symmetrisch strikt Dreiecks-Ungleichung
z,y,2 €S : z=y=>d(z,y) =0 | dlz,y) =d(y,z) | d(z,y) =0=>z =y | d(z,2) <d(z,y) +d(y, z)
Unihnlichkeitsfunktion X

Distanzfunktion X X

Semi-Metrik X X X

Pseudo-Metrik X X X

Metrik X X X X

D.h., wenn ein Distanzmall d : S X S — IR(J)r fiir alle x, y, z € S : reflexiv, symmetrisch und strikt ist sowie die
Dreiecks-Ungleichung erfiillt, ist es eine Metrik. Wie Sie sehen, muf3 eine Distanzfunktion nicht strikt reflexiv

sein. Machen Sie sich den Unterschied zwischen Reflexivitit und Striktheit klar!

Anmerkung: Die Namen Distanzfunktion, Semi- und Pseudo-Metrik werden in der Literatur nicht einheitlich

definiert.

Entscheiden Sie fiir die folgenden Funktionen d(R", R"™) jeweils, ob es sich um ein Distanzmaf} handelt, und

wenn ja, in welche Kategorie es fillt.

(@) d(w,y) = > (zi — i)
(b) d(x,y) = iy (xi — yi)?

© d(x,y) = /S @i — )2

(d) d(z,y) =2,

(6) d(xvy) = ?:1

1 falls z; =y
0 falls xT; 75 Yi
1 falls z; #vy;
0 falls Ty = Y;




